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СВОЙСТВО КОЭФФИЦИЕНТОВ ФУРЬЕ ФУНКЦИИ ИЗ 
ПРОСТРАНСТВА ЛОРЕНЦА 2

,2 ]1,0[rL  СО СМЕШАННОЙ МЕТРИКОЙ 
 

Мусабаева  Г.К. 
       
Изучению связи между интегрируемостью функции и суммируемостью 

ее коэффициентов Фурье посвящено множество работ.  Здесь хорошо 
известны классические результаты  Парсеваля,  Бесселя,  Рисса,  Харди- 
Литтлвуда - Пэли, Стейна [1], [2], а также современных работ [3]–[5] и  
другие.  Однако теорема Хаусдорфа - Юнга - Рисса не распространяется   на 
пространства L2,r если r 2.  В 1997 году С.В. Бочкарев в работе [6] 
доказал следующую 

Теорема.   Пусть ¥
1=}{ nnj  - ортонормированная на [0,1]  система 

комплекснозначных функций,  
 1,2,...,=, nMn £¥|||| j  
 

и пусть функция rLf 2,Î , ¥£r<2 , тогда справедливо следующее 
неравенство 
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 где na  - коэффициенты Фурье по системе .}{ 1=

¥
nnj  

 
Целью данной работы  является доказательство теоремы типа Бочкарева 

для функции двух переменных. 
Определение. Пусть ),(= 21 ppp  , ),(= 21 rrr  и пусть удовлетворяет 

следующим условиям: ,<0 ¥£p  ¥£r<0 . Пространство Лоренца 2
, [0,1]rpL  со 

смешанной метрикой определяется как множество всех измеримых функций 
определенных на 2[0,1] , для которых конечны величины: 
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Лемма. Пусть 2<,<1 21 qq , ,)}({= 1=111

¥F mm xj    ¥Y 1=222
)}({= mm xy  - две 

ортонормированные на [0,1]  ограниченные в совокупности системы 
функции, 
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где 1),1)((= 21 ++ MMM  || A  - количество элементов в A. 

Теорема.  Пусть )()(=),( 2211212,1
xxxx mmmm yj ×F , NÎ11,mm  

ортонормированная ограниченная в совокупности система функций. 
Тогда для любого [0,1],,2 rLf Î  ¥<,<2 21 rr  выполнено неравенство: 
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